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Resumo

O estudo de campos vetoriais nas proximidades de uma singularidade é amplamente investigado
devido & sua importancia em diversos ramos da matematica e suas inumeras aplicagbes em
outras areas. E possivel obter informagdes sobre o comportamento de um campo vetorial nas
proximidades de um ponto singular por meio de alguns invariantes definidos para esse ponto. Os
indices de campos de vetores em variedades singulares foram introduzidos por M.-H. Schwartz
por volta de 1965, quando ele explorou o Teorema de Poincaré-Hopf e as Classes de Chern para
essas variedades. Assim, o objetivo desse trabalho € estudar alguns tipos de indices de
singularidades de campos de vetores definidos sobre variedades singulares como o indice de
Schwartz e o indice GSV. Primeiramente estudamos os indices de singularidades de campos de
vetores definidos sobre variedades diferenciaveis, conhecido como o indice de Poincaré-Hopf.
Este teorema diz que a caracteristica de Euler de uma variedade diferenciavel compacta M é
igual a soma dos indices de Poincaré-Hopf das singularidades isoladas de um campo de vetores
continuo v definido em M, independente do campo. No caso de campos de vetores definidos em
variedades singulares, investigamos a nocao de indice de Schwartz, que nos permitiu recuperar
0 Teorema de Poincaré-Hopf. No caso especifico de campos de vetores definidos em uma
intersecdo completa com singularidade isolada, estudamos também o indice GSV, e como
vimos, este indice esta relacionado com o indice de Poincaré-Hopf, com o indice de Schwartz e
com o numero de Milnor, que é um invariante central em teoria de singularidades. Além disso,
assim como o indice de Schwartz, o indice GSV nos permite recuperar uma versao do Teorema
de Poincaré-Hopf. Em muitas disciplinas matematicas, o estudo de campos vetoriais
desempenha um papel fundamental no avan¢co do conhecimento cientifico. Este trabalho
apresenta os fundamentos necessarios para a analise de campos de vetores em variedades,
sejam elas diferenciaveis ou singulares.
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